Sdang kién kinh nghiém , nam hoc 2014-2015 Chuyén de Ouy nap trong hinh hoc

CHUYEN PE QUY NAP TRONG HINH HQC
PHAN THU NHAT
MO PAU

1)Ly do cho dé tai:

Quy nap toan hoc 12 mét trong nhung phuong phap chirng minh rit manh va c6 nhéu tng
dung. Hoc sinh dugc 1am quen voi quy nap toan hoc ngay tir cdp trung hoc co so. Tuy
nhién hoc quy nap toan hoc va tng dung rong rii né phai bat dau tir 16p 10 ddi véi hoc sinh
chuyén Toan va 16p 11 ddi v6i hoc sinh khong chuyén. Ta c6 thé tim thy tng dung cta
phuong phap quy nap vao chimg minh bat dang thirc, vao chtirng minh tinh chia hét, vao
tinh tong cta cac tong hiru han. Quy nap con duoc tng dung rong rii vao trong nghién ctru
day sb va diy da thire. Xét cho cting & dau co sy phu thudc theo chi s6 ne N thi 6 do ¥
tudng quy nap dugc hién hiru.

Ung dung ctia phuong phap quy nap vao trong hinh hoc thi theo c4 nhéan téi c6 18 1a mot
g dung rat tot. N6 khong chi duoc ing dung dé tinh toan hinh hoc don thudn ma con ap
dung trong chirng minh dinh 1y hinh hoc , trong giai c4c bai toan dung hinh, quy tich, trong
hinh hoc t6 hop .Tuy nhién mirc d6 quan tim chua nhiéu dbi voi hoc sinh va ké ca gido
vién Toan. Piéu do dugc minh ching bﬁng su xudt hién rat it ctia céc tai liéu, cac bai toan
viét vé pham trii nay. Va néu xuat hién thi thuong 13 nhiing bai toan hinh hoc c6 d6 kho
nhat dinh. Theo t6i thi cai khé ctia quy nap hinh hoc c¢6 nhiéu 1y do. C6 thé do nguyén nhan
1a mirc do va cham vé6i van dé it hon so voi cac mang khac. Thém nira dé dung phuong
phap quy nap hinh hoc mét cach c6 hi¢u qua, doi héi phai co su tu duy vé mat hinh hoc,
bén canh cac k¥ ning doc hinh, phén chia, lip ghép cac hinh ciing rit quan trong. Chinh
nhing diéu nay da tao ra tAm Iy e ngai cho hoc sinh khi tiép xtic chung. Sau mot nim vé
cong tac tai trudng Trung hoc phd théng chuyén Hung Vuong , ¢6 diéu kién tiép xtc voi
hoc sinh chuyén Toan, t6i manh dan viét dé tai ndy nham cung cap cho hoc sinh mot

phuong phap hi¢u qua trong nghién ctru cac bai toan hinh hoc. Bén canh do cling trang bi
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cho cd nhan mQt tai liéy ri€éng trong qua trinh giang day , boi dudng. 6 chinh 1a nhiing ly

do cin ban nhit dé t6i quyét dinh viét chuyén dé Quy nap trong hinh hoc.

2) N0Oi dung nghién ciru.

Dé tai nghién ctru vé ndi dung hinh hoc phiang duédi goc do quy nap. Day 1a su két hop giira
dai sb va hinh hoc, cho théy tinh théng nhét hitu co gitra hai phan moén toan.

2.1) Khach thé nghién ctru.

Pé tai nghién ciru trén khach thé 14 hoc sinh trung hoc phd chuyén, déi twong chu yéu 1a 16p
luyén thi dai hoc va 16p boi dudng hoc sinh gioi. Qua trinh giang day cac 16p bdi dudng hoc
sinh gi6i nén khi viét dé tai nay, mudn gi6i thiéu cac em mot Gmg dung rét tdt ciia phuong
phap quy nap ma cac em chua dé y nhiéu.

2.2) Tac dong dwgc thuwe hién.

+ Hién trang :

Hoc sinh d3 duoc hoc vé phwong phép quy nap toan hoc, tuy nhién cac vi du minh hoa va
cac bai toan cac em gip thuong dudi goc do dai s6 va s6 hoc. Con ¢ goc d6 hinh hoc thi
day 1a mot van dé méi mé. Chinh vi thé khi gip nhiing bai toan hinh hoc ma phat biéu theo
kiéu dé quy nhu thé nay thi cic em thuong rat ling tang. Tuy nhién theo tham khao cia tac
gia thi cac bai toan dung quy nap hinh hoc lai xuét hién kha nhiéu trong céac ky thi hoc sinh
gioL.

+ Co so khoa hoc:

Co s& khoa hoc 14 céc kién thire vé hinh hoc phang, vé luong giac va vé phuong phép quy
nap todn hoc ma cac em da duoc hoc trong chuong trinh THCS, THPT .

Céc kién thtrc nén tang ctia nhitng linh vuc ma dé tai nghién ctru .

+ Co sé thue tién:

Co sé thyc tién 1a nhitng noi dung kién thirc hoc sinh gip phai can giai quyét trong cac 16p
luyén thi va 16p bdi dudng hoc sinh gioi.

2.3) Nhirng thuén lgi va kho khiin khi thue hién dé tai.

+ Thuan lgi:
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Dugc su quan tdm chi dao ctia ban gidm hi¢u nha truong. Pugc su dong vién gitip do, dong

gop ¥ kién cuia thay to trudng va thay co khac trong bd mén Toan, nhat 13 sy gidi thicu vé
céc tai liéu tham khao dé c6 thé chon loc nhiing vi du hay lam minh hoa.

Pugc tao diéu kién trong viée giang day céc 16p luyén thi va 16p bdi dudng hoc sinh gioi,
qua d6 hoc sinh c6 diéu kién tiép xuc v6i nhitng kién thirc trong dé tai thudng xuyén, do d6
dé tai c6 diéu kién ap dung thuc té giang day nhiéu hon.

Mit bang chung cta hoc sinh truong chuyén 1a hoc sinh kha , giéi nén viée cic em nam bét
van dé tuong ddi nhanh chéng.

+ Kho khan:

Céac em hau nhu chi dé ¥ t6i quy nap trong dai s6 va s6 hoc, con trong hinh hoc thi chua
tiép xuc duoc nhiu. Vi thé khi trién khai cac em thudng i ngai.

Kién thirc nén tang vé hinh hoc phang cua cic em thudng khong duoc tét bang cac phan
mon khac, do tinh truc quan sinh dong 1an tu duy triru tugng cao ctia bo mon.

Thoi gian danh cho cho noi dung quy nap trong chuwong trinh han ché nén viéc trién khai
gip phai nhiéu khé khin vé mat thoi gian.

Céc tai liéu trude d6 viét vé tng dung cta quy nap trong hinh hoc rét it, ké ca ngudn
internet nén viéc suu tdm, chon loc cac vi du minh hoa dién hinh gap phai nhiéu kho khan,
bé tic, tham chi doi khi tudng nhu khong thuc hién dugc.

3) Phwong phap nghién ctiu dé tai.

Dé nghién ciru dé tai nay , tac gia da phdi hop cac phuong phap:

- Phuong phap tiép can véan dé.

- Phuong phap phan tich , binh luan

- Phuong phap tong hop, hé thong hoa

- Phuong phap chon loc .

3.1) Phwong phap tiép cin vén dé .

Pé tai nay duoc tac gia ap U tlr trude d6 kha lau, khi tac gia con tham gia giang day va bdi
dudng hoc sinh gioi ¢ cac trudng phd thong khong chuyén. Tir d6 dén nay, tac gia da tiép
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can voi nhi€éu khéa hoc tro, ti€p can voi nhiéu dé thi hoc sinh gioi , tir d6 rat ra duge nhiéu

ndi dung hon, c6 su danh gia ngay cang toan di€n hon. Pac bi¢t ndm nay duoc tham gia
giang day va bdi dudng ¢ truong chuyén, 13 méi trudng bdi dudng hoc sinh giéi chuyén
ngiép nhat tinh, tic gia di c¢b ging hién thyc héa ¥ tuong cua nhiéu nam trude thanh mot
chuyén dé. Qua phén tich va giai dé thi, giup tac gia c6 dugc nhiéu vi du dan ching cho
dang bai tdp ma minh dua ra. Ttr d6 dé tai c6 ndi dung phong phu va da dang hon.

Cac ndi dung tng dung khac nhau dugc trinh bay theo dang cac bai hoc § , nham tranh sy
ning né khong can thiét cho hoc sinh. Cudi mdi bai c6 phan bai tdp dé nghi dé hoc sinh ¢
thé tu rén luyén kién thtc va k§ nang cho minh.

3.2) Phwong phap phan tich , binh luén.

Trude khi di vao mdi dang , tac gia thuong dua ra nhitng phén tich ciia minh vé cac van dé
thudng gip cia dang d6. Khai quat phuong phap giai ciing nhu chi ra cac viée can lam khi
giai. Hoc sinh s& budc dau hinh dung duoc ndi dung phuong phép giai tong quat ctia van dé
minh dang gép.

Qua cac vi du , tac gid thuong c6 cac binh luan vé dang bai tap do, ttr dé hoc sinh co thé
thdy rd ban chit ctia van dé minh dang gip phai. Thay duoc tinh cu thé ciing nhu tong quat
trong mdi bai toan.

Qua mdi binh luén tac gia mudn trao d6i véi nguoi doc vé phuong phap giai, cach suy
nghi nao di t&i 101 giai nhu thé. Thy duogc tinh twong tw hoa trong cac bai toan khac nhau.
M6t khi nim duoc ban chit, hoc sinh ¢6 thé 1am duogc cac bai tap tuong tu , cling nhu cé
thé sang tao ra cac bai toan khac tir bai toan gdc.

3.3) Phwong phap tong hop, hé thong hoéa.

Pay 1a phuong phap chu dao cua dé tai. Noi dung dé tai duoc phan chia thanh nhiéu dang
Toan, d6 1a qua trinh tong hop nhitng kién thirc tir nhidu ngudn tai liéu va tir ban than rut ra.
Céc dang bai tap dua ra cling & mutc d6 kha trd 16n, nén doi hoi nhiéu qua trinh suy luan va

tong hop 101 gidi .Vi ndi dung dé tai xuyén sudt ca mot van dé€ Toan hoc khé rong , nén doi
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hoi nguot viet phai co sy chuédn bi kha 1au dai vé mat thoi gian (¥ tudng hinh thanh), va khi

viét ra can phai tong hop cac kién thirc lai thanh chii dé thong nht.

Céac chi dé khac nhau duge hé théng héa theo mot bd cuc chit ché , nham 1am toat 1én tinh
ung dung cuia phuong phép quy nap vao trong hinh hoc.

Doc qua dé tai ta thdy cac van dé toan hoc dé cap toi & day déu duogc giai quyét dudi goc do
clia quy nap toan hoc. Tac gia da cb ging téng hop cac van dé toan hoc c6 cliing ban chat do.
3.4) Phuong phap chon lgc.

Ung dung ctia quy nap con rat nhiéu nhung & day tac gia chon loc ra nhitng tng dung mang
tinh rong rai hon, phu hop véi trinh d6 cua hoc sinh, voi ndi dung chuong trinh ma cac em
thuong gip hang ngdy. Cac tng dung mang tinh chuyén sau va mang ning 1y thuyét han
lam nhu Ung dung vao bai toan t6 mau , ing dung vao xay dung dinh nghia,quy nap theo
sd chiéu khong gian khong duge trinh bay ¢ day. Cac vi du dua ra 1am minh hoa cho
phuong phap ciing dugc chon loc rat k¥, vira ¢ ging dam bao tinh dién hinh, vira 6 mirc
kién thtrc vira phai, pht hop voi chuong trinh phd thong.

4) Muc dich nghién ctru dé tai:

Chon dé& Phuong phap quy nap trong hinh hoc dé nghién ciru véi nhitng myc dich nhu sau:

- Chi ra cac img dung cta quy nap trong hinh hoc.

- Muén c¢6 sy dau tu nhiéu hon vé ndi dung quy nap va hinh hoc, mot ndi dung ma ban than
cam thdy minh con vap phai nhiéu kh6 khin trong qua trinh giang day. Bang viéc nghién
ctru tim toi dé viét vé no, toi hi vong minh sé& trau ddi thém kién thirc va k¥ ning vé phuong
phap quy nap ciing nhu vé linh vyc hinh hoc.

- Tao cho minh mot tai liéu riéng theo cach hiéu ctia minh, biang ngdn ngit ctia minh, phuc
vu cho quaé trinh giang day va bdi dudng hoc sinh gioi, luyén thi dai hoc.

- C6 diéu kién dé trao doi, hoc hoi kinh nghiém tir ddng nghiép gan xa.

- Pua t61 cho hoc sinh mot tai liéu tham khao da dugc ban than nghién ctru, trinh bay theo
ngdn ngit ciia minh, gitp cac em trong qué trinh bdi dudng hoc sinh giéi va luyén thi Pai
hoc.
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5) Nhiém vu cuia viéc nghién ctru de tai:

- Thé hién duogc nhitng Gmg dung ctia phwong phép quy nap trong hinh hoc.
- Xay dung duogc hé thong bai tp tng dung.
- Qué trinh nghién ctru d& tai dé ban than trau dbi thém kién thirc chuyén mén va nghiép vu.
Céach thtrc thye hién mot dé tai khoa hoc 1a nhu thé nao. Co diéu kién dé trao d6i nhiéu hon
v6i thay co trong to Toan vé cac van dé Toan. Quan trong hon nita 1a dua tdi cho hoc sinh
mot sb dang bai tdp ma cac em thuong it co diéu kién dé va cham
- Pé tai ma tac gia thyc hién véi nhiém vu 1a giup hoc sinh cai tién phuong phép hoc tap.
Biét quan tim toi ban chat Toan hoc trong mdi phat biéu. Cac em thiy dugc mdi lién quan
chat ché gitra quy nap va hinh hoc.
- Pé tai khi dugc cong bd, nd phai gitip hoc sinh nim vitng hon vé phuong phap quy nap.
Thiy duoc ban chit ciia quy nap chinh 1 di 1én tir nhitng diéu twong tu di c6 trude d6. Day
cling 12 mot ki ning quan trong ctia cudc sdng.
6) Pham vi nghién ctru:
- P¢é tai nghién ciru hoan toan vé linh vuc hinh hoc nhung dugc khdm pha bang tu tudong
quy nap. Cac ky thuat chirng minh dugc phan tich k¥ cang va trinh bay dudi dang cac bai
hoc. Thiét nghi cach trinh bay nhu vy s& tach bach dugc cac phuong phap, tranh sy ning
né khong can thiét dbi voi hoc sinh.
- Cong cu nghién ctru hoan toan dung hinh hoc so cip, chu yéu nghién ctiru vé hinh hoc

phang.

PHAN THU HAI
NOI DUNG DE TAI
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Trong phdn nay ta sé cung di nghién ciru cdc ung dung mang tinh pho bién cua quy nap

trong hinh hoc. Nhitng iing dung ndy theo chii quan ciia cd nhdn 1 rdt quan trong, ddc biét
la danh cho doi twong hoc sinh giéi. Do pham vi doi huéng ti ciia dé tai twong nghién civu
la hoc sinh phé théng nén cdc vng dung cao hon nhw dimg quy nap dé xdy dung cdc dinh

nghia, cdc khdi niém, quy nap theo sé chiéu khéng gian khéng dwoc xét dén.

§1. QUY NAP TRONG PEM SO MIEN CUA MAT PHANG
Vidul:
Cho »n dudng tron trong mat phang, hai duong tron nao ciing cat nhau tai hai diém phan
biét, khong c6 ba dudng tron nao cing di qua mot diém. Chimg minh ring » duong tron do

chia mit phang thanh 2+ n(n-1) mién.

Chtrng minh:

bat M, =2+n(n-1) 12 sd mién ctia mit phang duoc chia boi » dudng tron thoa mén cac
diéu kién trén.

Véi n=1 tacd M, =2 nén khang dinh ding.

Gia st khang dinh dtng t6i n=k >1. Ta c6 k duong tron chia mat phang thanh

M, =2+k(k-1) mién. ta phai chimg minh khang dinh ding v6i n=k+1, nghia 13 v6i k+1
duong tron sé chia mat phang thanh M, =2+ (k+1)k mién. That vy, duong tron thi
k+1bi k dudng tron kia cit tai 2k diém va bi chia thanh 2k cung. Mdi cung nay chia mdi
mién chira nd thanh hai mién. Vi thé s6 mién ctia mit phang ting 1én 12 2k mién. Nghia la
taco M, =M, +2k.Dodo M, =2+k(k-1)+2k=2+k(k+1).

Ta c6 khang dinh dung v&i moi neN".
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Vidu 2:
Chtrng minh rang tong cic gbc trong ctia mot da giac 16i » canh (2 >3) bang
S, =(n—2).180°.

Chtrng minh:

Véi n=3 thi khang dinh hién nhién ding.

Gia st khang dinh dung véi n=k>3, taclatacod S, = (k-2).180°(1). Ta can chimg minh

khang dinh ding v&i n=k+1. Ttc 1a phai ching minh S, = (k—1).180" (2).
That vay:

Twr da gidc n dinh 1a 4, 4,4,...4, ta v€ thém dinh 4,
Nén ta tao thém tam giac m&i 4 4 . 4,, nén tong s6 goc
trong dugc cong thém 180°. Diéu d6 co nghia la

S,. =S, +180° =(n—2)180° +180° = (n—1)180°.

Khrflng dinh duoc chirng minh.

Vidu 3:

¢ 1 N A A A A cr A M - 3
Chimg minh rang s6 duong chéo trong mdt da giac 161 bang C, = n(n2 ) , n>4.

Chtng minh: Khang dinh ding v6i n =4 vi tr gidc c6 hai dudng chéo.

Gié sir khing dinh ding véi n=k >4, trc 14 C, =~ ("2‘3) .
Ta can ching minh khang dinh dung khi n=k+1, c6 nghia 1 phai chirng minh
(k1) (k-2)

Ck+1 _f .
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Ak+1

That vay. Khi ta vé thém dinh 4, thi canh 4, 4 bay gi¢ trd thanh duong chéo. Ngoai ra tu
dinh 4,,, ta ké dugc téi k-2 dinh con lai dé c6 thé tao thanh duong chéo. Nén s6 dudng
chéo moi tao thanh khi ta thém dinh 4, , 1a k-2+1=k-1.

K(k-3) _(k+)(k=2)

Vaytaco C,,, =C, +k-1= k—1= — Khang dinh dugc chimg minh.
Vidu4:
Chung minh rang » dudng thang trong mit phang sé chia mit phang thanh
n (n + 1) A
M, :Tﬂ,n =1 mien.
Ching minh:

Hién nhién khang dinh ding v6i n=1.
cr 2 . , e T k (k + 1) A , . 2
Ta gia st khang dinh ding v61 n=k>1,tacla M, = — % 1. Ta can chiing minh khang

dinh dung voi n=k+1. Diéu d6 c6 nghia 13 k+1 dudng thang s& chia mat phang t6i da

(k+1)(k+2)+

thanh M, = 5

1.

That vay, dé chia mat phang thanh nhiéu mién nhat thi duong thang thtr & +1phai cit ca &
duong thang kia tai & diém phan biét. Khi d6 ctt mdi doan thang tao béi hai diém phan biét
s& chia mat phang ra 1am hai mién. v&i & diém phén biét s& cat duong thang d6 1am & +1

phén.Vay s6 mién mat phéng moi duoc taorala £ +1.
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Dodoétaco M, =Mk+k+1:@+(k+1)+1:—(k+1)(k+2)+1_

Vidu5:

Trong mot duong tron ta vé& n day cung, sd giao diém nam trong dudng tron cua cac diy do
13 m (ta quy dinh néu c6 p diy cung di qua mot diém thi sé giao diém 1a p—1). Chiing
minh rang hinh tron bi chia thanh »+m+1 mién.

Chimg minh:

Dat S =n+m+1 (1)

Khang dinh ding v6i n=1 véi mot dudng thi sb gia diém 14 m=0 nén 5 =2.

Gia st khiang dinh dung véi n=k>1, tic 1a v6i k duong va c6 m giao diém thi s6 mién 1a
S, =k+m+1.

Ta can chimg minh véi k+1 day thi sd mién 13 S, =k+m'+2, trong d6 m' 14 s6 giao diém
ung voi k+1 dudng.

That vay. Day thir k+1 cit & day kia nén sd giao diém ting thém 1a m'—m. Céc giao diém
nay chia day thi k+1 thanh m'—m+1 phan, nén s mién ting 1én 12 m'—m+1.

Dodo S, =S, +m'-m+l=k+m+1+(m'-m+1)=k+m'+2.

Vay khang dinh dugc chimg minh.

Vidu 6:

Cho da giac 16i » canh. Hoi c6 thé chia da giac d6 thanh bao nhiéu tam giac bai cac duong
chéo khong cit nhau.

Giai: Véi n=4 thi s6 tam giac 1a S(4)=2. Véi n=>5 thi s6 tam giac 1a §(5)=3

Ta dy dodn S(n)=n-2,n>4.
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Ta gia st khiing dinh ding véi n=k. Ttc 1a S(k)=k-2,k>4. Ta can chimg minh khang
dinh dung voi n=k+1, tucla S(k+1)=k-1.

That vay , khi ta thém dinh thtr £ +1 thi canh 4 4, tré thanh

duong chéo va khong cit cac duong chéo trude, no ciing tao

ra mot tam gidc moi la 44, 4,,,. D6 d6 S(k+1)=S(k)+1=k-1.

Bai toan dugc chung minh.

Nhan xét:

Tt bai toan trén ta suy ra tong s6 duong chéo N ta can dé chia

da gidc n canh thanh cac tam giac ( n—2 tam giac ) la

2N+n:3(n—2) <SS N=n-3.

Vidu7:

Trong mit phang cho n(n>3) da gidc 16i. Biét rang ba da giac bat ky luén c6 diém chung.
Chung minh rang ton tai mot diém 1a diém chung cua tat ca cac da giac do.

Ching minh:

Ta kiém tra v&i n=4. Ta goi cac da giac lan luot 13 D, D,,D,,D,. Ta ky hiéu

A =N(D,)i=jl<ij<4 va C:ﬁDl‘

Néu 4, ndm trong tam giac 44,4, thi, vi 44,4, cD, nén 4,eD, = A4, C.

Néu 4, nam ngoai tam giac thi 4,4,4,4, 13 tt giac 16i thi giao diém ctia hai dudng chéo s&

thudc C.
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Sdang kién kinh nghiém , nam hoc 2014-2015 Chuyén de Ouy nap trong hinh hoc
Nén vo1 n =4 luon ton tai mot diém thudc C.

Bay gio ta gia st khéng dinh dung v61 n=k-1. Ta xét k da giac D,,D,,D,,...,D,. Goi
D=D,_ ND,.
Xétday p,,D,,D,,...,D,, D. Béng ki thuat quy nap ta dé dang thu dugc diéu khéng dinh.
Bai tap dé nghi

1) Cho da giac 10i » canh, trong d6 khong co ba duong chéo nao ddng quy. Tinh sb

mién cua da giac duoc chia boi cac dudng chéo dob.
2) Xay dyng quy tic tinh P(n) 1a ham tinh sO cach chia mot da gidc n canh thanh cac
tam giac boi cac dudng chéo khong cit nhau.
§2 QUY NAP TRONG TiNH TOAN CAC PAI LUQONG HiINH HQC

Pé dung quy nap vao trong tinh toan cac dai lugng, trudce hét ta can chi ra quy luat bién doi
cua cac dai lugng va xay dung cac ham cé tinh d¢é quy theo ».
Vidu 1:
Mot ngudi cat mot to gidy 4, thanh 5 manh , sau d6 chon mot manh trong 5 méanh d6 va
tiép tuc cit nd thanh 5 manh khac. Qua trinh ¢t 1ap lai v6i cdc manh gidy nho hon. Sau mot
s6 budc thuc hién nguodi d6 dém duoc tong sd cac manh gidy da cat 1a 153. Hoi ngudi do
dém ding hay sai.
Giai:
Phan tich
Trude hét ta can thiy quy luat bién doi ctia s manh gidy. Mdi 1an nguoi d6 cit manh gidy
thanh 5 manh nén s6 méanh gidy ting 1én sau mdi lan cat 1a 4. Tinh ca manh ban dau thi sau
n budce ta duoc sd manh giéy duoc tao thanh 1a G(n)=4n+1,n>1 (1).
Véi n=1 thi sau lan cit thi nhat ta c6 sé manh gidy 1a G(1)=5. Khang dinh ding.
Gia sir khang dinh dang ti n=k>1, c6 nghia la G(k)=4k+1. Sang budc thiuc k+1 thi sO
manh gidy duoc ting thém 13 4, do dd tacod G(k+1)=G (k)+4=4k+1+4=4(k+1)+1.
Nhu vay khang dinh ding v6i moi neN".
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Bay gio nguoi d6 dém dugce sO manh gidy 1a 153 nén 4n+1=153 < n=38.

Nhu vay sau 38 1an cit thi nguoi d6 c6 s6 manh gidy 13 153 nén nguoi d6 di ¢ém ding.
Vidu 2:

Cho » hinh vudng bét ky. Chimg minh rang ta c6 thé cit chiing boi cac nhat cit thang dé
tao thanh mot s6 phan ma tir cac phan do ta c6 thé ghép lai thanh mot hinh vudéng méi .
Chimg minh:

Véi n=1 hién nhan ta cit va ghép lai dugc hinh vudng ban dau.

Véi n=2, ta gia sir cac hinh vuéng 1a 4B.C,D, va 4,B,C,D,, chung c6 d6 dai canh lan luot 13

a,,a,. Khong mat tinh tong quat ta gia st «, > a, .

A B
Al M BI A2 B2
\
Q
D2 C2
DI N
P Cl D C

Trén cac canh ciia hinh vudng 4,B,C,D, ta 1y cac diém M,N,P,Q thoa mén

AM=BN=CP=DQ=4"%

Céac duong d6 chia hinh vudng thanh bn phan bang nhau. Vi cach chia nhu vay thi ta co
QN vuodng gbéc voi PM tai tdm O cua hinh vudng. Ta dem ghép chung ra ngoai hinh vudng
A4,B,C,D, ta dugc hinh thu dugc ciing 1a hinh vudng.

Gia str ta 1am duogc diéu d6 véi & hinh vudng. Bay gio néu c6 k+1 hinh vudng thi ta xét hai
hinh vudng nio d6 chang han 1a ¥, va 7,,. Bang cach 1am nhu luc ndy ta thu dugc hinh
vuong V'. Bay gio ta ¢ » hinh vuong 1a v,,v,,...V, ,V"'.

Vay khang dinh dung véi moi n.

Vidu 3:
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Gid st R ,r, lan lugt 1a ban kinh cta cadc duong tron ndi va ngoai ti€p da giac déu 2" canh

n’'n

¢ chu vi p cho trude. Ching minh rang khi d6 ta c6 cong thirc sau

R +r
_ n . —
rn+] - 2 ’Rn+1 - rn+1'Rn

Giai:

Ap dung cong thirc tinh dién tich ta tinh dugc 7, = %;R2 = %

Goi 4Bla mdt canh ctia da giac déu 2"- canh tdm O c6 chu vi p.

Gia sir ta d4 biét ban kinh noi tiép ngoai tiép ctia da giac déu 2 - canh lan lugt 13 ;R .
Goi E 1a trung diém cua cung AB. Goi I,J lan luot 1a trung diém cua cac day AE, EB.
Ta dé thiy rang goc 10J = %A/O\B :

Ta c6 1J chinh 1a canh cua da giac déu 2" - canh noi tiép trong dudng tron ban kinh Or .
Chu vi cta da gidc déu nay 14 211 =2".4B.

R +r,

n

Ta cling c6 OE-OH =OH -OK hay R, -r,

n+1 =

v

n+l

-r n:rﬂ =

n

Trong tam gidc vudng OIE ta ¢c6 OI> =OE.OH hay 1a R’ =R .., =R, =R, .
Pén day bai toan dugc chimg minh.

Vidu4:

Cho tam gidc ABC véi dién tich S va chu vi 2p ndi tiép trong dudng tron ban kinh R. Kéo
dai duong phan giac trong cia tam gidc ABC cat duong tron tuong tng tai cac diém

A,,B,,C, sao cho S, 1a dién tich ctua tam gidc 4,B,C,. Kéo dai nhitng dudng phan gidc trong

clia tam gidc 4,B,C, cit cac dudng tron tuong Gmg tai cac diém 4,,B,,C, va S, 1a dién tich
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tam giac 4,B,C,. Ti€p tuc nhu vy ta dung duoc diy tam gidc (4,B,C,) v6i dién tich tuong

n n n

ung la day (S,).
Chung minh rang

a) Tam ctia dudng ton ndi tiép tam giac ABC tring voi truc tim tam gidc 4,B,C,.

b)Ss&sst“sgsmg3{?2.

c) Néu p,p.py..p, la nita chu vi cua cac tam gidc tuong ung thi
p<p<p,L.5<p L..Z 3\/2§R .

Chtrng minh :

a) Goi O va I 1an luot 1a tAm dudng tron ngoai va ndi tiép cua tam giac ABC.

Theo tinh chat phan giac trong ta co 4, = BrC_ 18020_A =90" —g :

Nhung m=§:A1+@:90° . T d6 ta c6 BB LAC, . Lap luan tuong tu ta co

AALBC,,
C,C 1L 4B, . Nhu vay cac dudong cao cua tam gidc 4,B,C, trung v&i cac phan gidc clia tam

gidc ABC. Do d6 ta c6 khang dinh & cau a).

b) ap dung cong thic dién tich S =2R’sin Asin BsinC ma sin 4, = sin(900 —gj = cosg :

A B
Tasuyra S, = 2choszcoszcos£.

2
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—b)(p-
Nén S 8sinésin§sin£ . Vi siné = w nén
S, 27 27 2 2 be
S2
8(p— “b)(pn- T Y S ,
8sinLsin B sin & = (p=a)(p=b)(r=c) __p 25 _Zpr 2y Tuy nhién dau dang thuc
abc 4RS Rp Rp R
chi xay ra khi tam giac ABC déu.
A A 33R? A g2 . , R

Nhu vy talubn co6 §<§,<8,<..<8§, <..< YRR Dau dang thtrc xay ra khi va chi khi tam

gidc ABC déu.
¢) Tiép theo ta ap dung dinh 1y sin ta co

2p=a+b+c=2R(sinA+sinB+sinC)=8Rcos£cos£cos£=8RsinAlsinBlsinCl
2p, =8R cosicosicosQ .
2 2 2

Vay nén £ = SSin%sin%sin% <1. Tuy nhién ddu dang thtc chi xdy ra khi tam giac déu.
P

Bang cach tuong tu ta thu duoc diy p<p <p, <..<p <..< . D4u dang thirc xay ra khi

n

3J3R
2

va chi khi tam giac ABC déu.

Bai tap dé nghi

1) Trong mdt hinh tron ban kinh » ndi tiép mot hinh vudng. Trong hinh vudng nay ta lai noi
tiép mot hinh tron khéc, trong hinh tron méi nay ta lai noi tiép thém mot hinh vuodng

nita...Hay tinh tong dién tich ctia vo han cac duong tron noi trén.
§3. QUY NAP TRONG XAY DUNG DAY
Vidul:
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Cho tam gidc 4BC vudng can tai C. Ta dung cac diém P, =4, B 1a trung diém BC, P, la

trung diém cua 4P, , va P, 1a trung diém cua BP, véi k =1,2,3,...Chimg minh rang diém
giéi han cua day {P,} va {P,,}, k= 1,2,3,..,nam trén canh huyén cua tam giac.

Chtrng minh:

P

P2

|

Ta chon h¢ truc Oxy sao cho C(0;0); A(1;0) ; B(0;1). Ta ky hiéu (x,;y,) 1a toa do cac diém
P v6i n=0,1,2,,,. Tir cong thirc toa d6 trung diém ta c6 x, =1,y, =0,x, =0, , :%,

1+ 1+ 7,
X o= )2C2k71 s Vor = y22k = Xy = x;k s Voks1 = - , VO1 k=12,3,...

Tt d6 ta tinh duoc tao do (x,;y,) nhu sau :

X —lx—lx -1 1+l x—l l+l x—l 1+1+L X L 1+1+L
207 o 4 )7 40 a)T 2 4 42T 4 4 )

Bang ky thuat quy nap ta thu duoc

1 1 1 1 1 1 1 1
X, = 2(1+4+4—+ +4k_ j’xz"“ 4(1+4+4—+ +4k jk—l,2,3...

Ta chimg minh khang dinh trén dung.
That vay gia sir khang dinh trén ding toi n=/k>1.

Khi do6 x,,,, m—““zl(l 1(1+411+4L+ +LD—1(1+%+4L2+...+LJ

2 2 4 4! 2 4
X S (S0 Y YOS S U )
2(k+1)+1 2 4 4 42 4*
Khang dinh ding v&i n=k+1.
17
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Tuong tu ta cling xay dung dugc

1 1 1 1 1 1 1 1
Yoi :Z(1+Z+4—2+___+Fj ; YVorn :5(1+Z+4—2+...+Fj,k:1,2,3,...,

T R e
400 21_1 3’k~>+ooy2k 41_1 3’ 3’°3)°

4 4

Béing ky thudt gidi han ta thu duge lim x,, =1 ——

Lo I .. 2 12
Tuong tu ta co kllgolc Xoks1 = g’klirgo Yok = E , Suy ra N(gagj .

Ta co M@%) , NG%) lan luot 13 gi6i han cta cac day (B}, {P,.,}. Ta dé dang chimg
minh duoc toa 6 M, N théa man phuong trinh canh huyén.

Vidu?2:

Cho tam giac ABC vudng tai A va diém P bat ky. Dung diém 4, 13 trung diém PA, B, 1a
trung diém 4,8, C 14 trung diém B,C. Ta nhan dugc tam gidc 4,B,C,. Tiép tuc qua trinh
bang cach thay 4 vao vai trd ciia P, ta nhan dugc tam giac 4,8,C,, & ddy 4,,B,,C,1a cac
trung diém clia A4 4, 4,8,B,C vv. Chimg minh rang diy 4 ,B,,C, c6 gidi han 13 4,,B,,C, ma
vi tri ctia chung khéng phu thudc vao vi tri dém P va dién tich tam gidc 4,8,C, bang mot
phan tu dién tich tam giac ABC.

Ching minh :

41 C1

Chon hé truc Oxy c6 dinh 4=0, B < Oy,C € Ox nhu hinh vé.
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Diat a=4B,b=4C. Khi do ta co toa d§ cac diém nhu sau 4(0;0); B(0;a);C(b;0)va P(x;y).

Theo cach dung trén ta xay dung dugc diy toa do cac diém nhu sau

VAESEAY: ) EInan Cb £X+aj-A LR N Eaea a,Czb 2.2 121 .Qua trinh
272 474 2 2 88 4 4’4 882 216164

tiép tuc mot cach tuong tu ta thu dugc diy véi sd hang tong quat

e Lt e L ]
2" 2 2" 2 2 2 2702 4

Bang ki thuat tinh gidi han ta thu dugc ddy 4,,B,,C, c6 gidi han 1a 4,,B,,C, v6i

b .

.0)- .a . b a
o0 22

j khong phu thudc (x;y), tirc 1a khong phuy thude vi tri diém P.

~ X s , . \ 1
Ta cling d€ dang chimg minh dugcla S, , . = ZS B -

Vidu3:

Cho tam giac ABC, dudng tron ndi tiép tam giac tiép xtic v6i cac canh 4B, BC,C4 lan luot
tai C;;4,;B, . Nbi lai ta duoc tam gidec moi 4,B,C,. Lai dung dudng tron noi tiép tam giac
ABC, , tiép xtic cac canh B.C;;C 4; 4B 1an luot tai 4,;B,;C,. Tiép tuc qua trinh ta dugc day
v6 han cac tam giac. Chting minh rang tong chu vi ctia cic tam giac cta diy khong vuot
qué chu vi tam gidc ABC.

Chtrng minh :

Goi r,2p 1an luot 1a ban kinh dudng tron ndi tiép va chu vi clia tam gidc 4BC . Ta ky hiéu

2p,1a chu vi tam gidc 4B,C,. Tacd 2p, = 2r(cos§+cos§+cos%) (1)

< . A B 1 1 1
Mat khac p=AB +BC+BA4 =r cotdicotBrcotE )= r - +
2 2 2 ¢ A C
an— tan— tan—
2 2 2
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5 A B B C C A A A B C
Vi tan—.tan —+tan—.tan—+tan—.tan— =1 nén r = p tan —.tan —.tan—.
2 2 2 2 2 2 2 2

Thay vao (1) ta thu dugc 2p, =2ptan§.tan§.tan%(cos§+cos§+cosgj .

Ta chung minh tan% tanE tan <

2 7

That vay ta co tang.tang.tang =

r S
—==
p D

Vi i=\/(p—a)(p—b)(p—0)<\/(p_“p_mp_cf :(ﬁfci<L.
Jp - 3 3 133

Khang dinh dugc chimg minh xong.
343

~ ~ , A B
Hon nira ta cting co cosE+cos5+cosE<— T dosuyra 2p <2p—~

N
337 2

Bang phuong phép twong tu ta cling thu dugc 2p, < p, < g :

Tir d6 bang ki thuat quy nap ta thu duoc két qua :
2pl+2p2+...+2pn+...Sp+§+... f_ ...:p%:Zp.

1——
2

Bai toan dugc chirng minh.

Vi du 4 : Cho dudng tron ngoai tiép tam gidc 4 B,C,. Cac duong phan giac cla cac goc
trong clia tam giac 4 B,C, lan lugt cat dudng tron ngoai tiép tai cac diém 4,,B,,C,. Nhing
duong phan giac goc trong cua tam giac 4,B,C, lai cat duong tron lan luot tai

4,,B,,C, ...Qua trinh ct thé tiép tyc. Ching minh ring tam gidc 4 B C, tién t&i mot tam gidc

déu khi » tién ra vo tan.
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Ching minh :

Chtrng minh :
Trong két luan ctia bai toan ta can phai chimg minh lim 4, = lim B, = lim C, =~
2 2 2 2
Nhu vaytaco 4, =—-
2 A T A T A
Do d6 ta suy ra cac dang thirc sau 4 =£——1,A =2 .4 *
y g 2= =TT A =5 =2 (%)

) , 1! ) .

Ta nhan lan luot cac dang thuc trong hé (*) voi (7j ; [ ) ( ] roi cong vé

2

-1
k-1 k 1_(] k
theo vé ta dugc An+l:£[l—l+l—...+(_—l) J+A1£_—1j :1.—2+A1(_—1j :
2 2 4

Cho & — +oo ta thu dugc 4, -2~ 3 . Lap luan tuong ty ta co B, — = 3 ;C > = 3"

Bai tip dé nghi :

1) Cho tam giac 4,B,C,. Chon diém P bt ky trong tam giac va ha tir P nhiing duong vong
goc xudng cac canh clia tam gidc 4,B,C, nhu sau P4, L B,C,; PB, L 4,C,;PC, L 4,B,. Nbi cac
diém 4,;B;C tao ra tam giac 4,B,C,. Tir P tiép tuc ha P4, L BC ;PB, L AC,;;PC, L AB,. Qua
trinh ctr thé duoc tiép tuc. Hoi trong diy cac tam giac {4,B,C,} c0 ton tai tam giac dong

n-n-n

dang voi tam giac ban dau khong?

21
Nouyen Thanh NRGR. ............cocerseseseseecasasace THPT Chuyén Hung Vwong- Tinh Binh Duwong




Sdng kién kinh nghiém , nim hoc 2014-2015 Chuyén dé Qlfv nap trong hinh hoc
2) Cho tam giac 4BC khong déu ngoai ti€p duong tron . Nhiing tiép di€m tao ra tam gidc

thr hai. Trong tam giac thtr hai lai noi tiép mot dudng tron va céc tiép diém tao ra tam giac
thir ba. Qu4 trinh ctr thé tiép tuc dén v6 han 1an. Chimg minh ring trong diy nhitng tam
giac vira tao ra khong c6 hai tam giac nao dong dang .

§4. QUY NAP TRONG BAI TOAN LAP
Trong qué trinh lam toan , nhiéu khi ta can tao ra cac phép lip dé giai quyét mot van dé dit
ra. Trong nhimg tinh huéng nhu thé, ¥ tuéng quy nap ciing xuat hién mot cach hoan toan tu
nhién. Trudc hét ta nhic lai mot dinh 1y rat quen thudc trong hinh hoc chuong trinh trung
hoc co 8¢, ma dé chimg minh né ta c6 thé sir dung phép lip.
Vidul:
Chtng minh rang trong moi tam giac, ba dudng trung tuyén ludn ddng quy tai mot diém va
diém d6 chia duong trung tuyén theo ti 16 2:1.
Chtrng minh:
Ta gia st cic trung tuyén A4,; BB;;CC, khong dong quy. Khi d6 chung s& doi mot cit nhau
tai P,0,R. Tam giac PORkhi d6 nam trong tam gidc 4BC. Ta lai goi 4,,B,,C, lan lugt 1a
giao diém cua cic trung tuyén A4,; BB;;CC, voi cac duong trung binh B,C;C,4,; 4,8, . St dung
dinh 1y Talet chia ti 18 ta cling chimg minh duoc 4,;B,;C, 1an luot 13 trung diém cta cac
doan B,C,;C,A4;4B,. Do ddnén A4 4,;BB,;CC,lai 1a cic trung tuyén clia tam gidc 4B,C,.
Nhu vdy nhitng duong trung tuyén ctia hai tam gidc 4BC va 4,B,C, tring nhau.

A Cl »

42 B2

y BI c
NE X
B

Al

C
Vi vy tam gidc POR nam trong tam giac 4,B8,C,. Ta lap lai qua trinh trén s& tao ra duoc

day cac tam giac {4,8,C,} ludn chira tam gidc POR . Theo tinh chat d6 dai duong trung
binh cua tam giac ta thu dugc 4,B, = 217AB ; BC, = zl—nBC ;C A, = %CA.
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Theo tinh chat ti 1€ dién tich cua hai tam giac dong dang ( bang binh phuong ti I1¢ d0 dai) ta
1

O S, = 475 usc- Cho n— +o0 taduge S, , . — 0. Diéu nay ching to tir mot chi s6 » nao

d6 trg di thi tam giac 4 B,C, ndm trong tam gidc POR . Diéu nay mau thuan véi cach xay

n n n

dung day {4,8,C,} ¢ trén. Do d6 ba duong trung tuyén phai dong quy tai diém G .

n n

Bay gid ta chimg minh diém G chia d6 dai doan 44, theo ti 1& 2:1
Dat 44, =m.Khi dd AG= A4, + 4,4, + 4,4, AT i e UL ==m.

Bai toan dugc ching minh.

Vidu2:

Ta goi trung tuyén ctia mot » - giac 1a doan thang ndi cac dinh cua » - gidc dén trong tim
clia cac n—1 giac duge tao boi n—1 dinh con lai.Chimg minh rang céc trung tuyén d6 dong
quy tai mot diém va diém nay chia cac trung tuyén theo ti s6 (n—1):n.

Chtrng minh:

V&i n=3thi ta hiéu trong tam cia mot doan théng chinh 1a trung diém cua canh do.

Theo vi dy trén ta di chimg minh duoc céc trung tuyén cua tam giac dong quy tai trong tim
G cliand va diém G chia cac trung tuyén theo ti s6 2:1.

Véi n=4,taxét tir gidc 4,4,4,4,. Ta goi S1a trung diém 4 4,. Goi 0,,0,lan luot 13 trong
tAm cila cac tam gidc 4 4,4,; 4 4,4,. Goi O 1a giao diém cua hai trung tuyén 4,0,; 4,0,

Ap dung tinh chét trong tim va dinh Iy Talet ta c6 0,0, //4,4, va 00, _ % Tam giadc 00,0,

3474

dong dang v6i 04,4, nén ta ciing co (O)’é“ = % Nhu vay khang dinh dung véi n=4.
1

Bay gio ta gia str khang dinh dung voi n =k —1. Nghia 14 c4c trung tuyén cua (k-1)- giac

dong quy tai diém O va diém nay chia mdi trung tuyén theo ti 18 (k—2):1.Ta can chimg
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minh khang dinh ding vé1 »n =k, nghia la cac trung tuyén cua k- giac dong quy tai O va

diém nay chia mdi trung tuyén theo ti 18 (k—=1):k.

A3

a
</
\
N

That vay
Goi Sla trong tam cla (k—2)- giac 4 4,4,...4,_,. Khi d6 theo dinh nghia thi 4, ,54, 1a cac

trung tuyén cta (k-1)- giac A A4,4,..4, , Vv A A4,..4,_,4, . Goi O,_,,0, theo thir tu 13 trong

tAm cua hai da giac trén. Theo gia thiét quy nap ta c6 SA. _ 54 _ k-l . Theo dinh 1y Talet

So, ~ SO,
tasuyra O, ,0,//4,,4,.Goi O 1a giao diém ciia 4, 0, , va 4,0, ( déu la cac trung tuyén).

Od, _OA, k-1

Ap dung tinh chat hai tam giac déng dang 00, ,0,va 04, 4, ta c6
00,, 00, k

Khrflng dinh duoc chirng minh.

Vidu3:

Trong hinh ciu ta noi tiép mot hinh truy, trong hinh tru do ta lai noi tiép mot hinh cau khac,
trong hinh cau mai tiép tuc ndi tiép mot hinh tru nira...Qua trinh ctr thé tiép tuc. Hiy tim ti
sd cua tong thé tich cac khéi tru voi thé tich khdi cau ban dau.

Giai :

Hinh trén ddy 1a mat cit ngang theo thiét dién vudéng goc cua hinh trong bai toan.

Ta goi R1a ban kinh ctia mat cau dau tién.
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Thiét dién qua truc ctia cac hinh tru 13 hinh vudng c6 ban kinh 1a —.Tu do ta suy ra ban

(¥2)

kinh cua day céac hinh tru lan luot s& 1a R_._R P R ;...
(+2)

(2) (2)

27R 2zR’ 2zR°  27R’

(V2 () (2 )

Tir d6 ta suy ra thé tich twong tmg ctia day khdi tru s& 1a

Theo tinh chat tong ctia cap s6 nhan vo han c6 cong bdi thoa man ¢ =

s =lg|<1,taco

27R’
X X ~ 2. \ (‘/5)3 2”R3(2‘/5+1) 27 1R L. A
tong thé tich cua day khoi tru la 7= = - , trong khi do thé tich khoi cau
1-—
(V2)
ArR 3(2v2+1)

ay=""% Tedotacotisdthétichla L="\"""/
3 v 14

Vidu4:

Trong duong tron cho trude ban kinh don vi ta ndi tiép mot hinh vudng, trong hinh vudng
moi ta lai ndi tiép mot dudng tron, trong dudng tron ndy ta ndi tiép mot bat giac déu, trong
bat giac déu ta ndi tiép mot dudng tron thir ba, trong dudng tron nay ta ndi tiép mot hinh 16
canh déu. Qua trinh dugc tiép tuc theo quy luat 13 trong duong tron thir » ta ndi tiép mot da

gidc déu 2" canh (neN',n>2). Goi R, 13 ban kinh cua dudng tron thi ». Tinh limR, .

Giai :
Goi R1a ban kinh dudng tron ban dau. Ta c6 canh hinh vuong 1a ~2R . Hinh tron thi hai ¢6

ban kinh 1a & - R.cos% .

2
Tuwong tu hinh tron thr ba c¢6 ban kinh 1a Rcos%cos% = Rcosz—ﬁz.cosz—ﬂ;.

Ta dy doan duong tron thir » ¢6 ban kinh 1a R = Rcoszzz.cosz—z...coszzn,n eN,n>2.(1).
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Ta ching minh nhan dinh (1) bang phuong phap quy nap.

+ Vi n=2thi khing dinh ding vi ban kinh dudng tron thir hai 13 - - Reos”.

V2

+ Gia st ban kinh dudng tron thir  (k>2)14 R, = Reos—.cos—...cos—.
2 2 2

Ban kinh duong tron thtr £ +1 s& itmg véi canh tam gidc vudng can cd goc & day bang goc &

T

S va tm giac d6 c6 canh huyén 1a R, . Thé nén ta c6 ta tinh dugc canh

tam va co so do

goc vuong chinh 1a R, =R, .cos% = (Rcosz—ﬂ;.cos%...coszlkj .cos%. Khang dinh (1) duoc

chung minh.
Bay gio ta di tinh R, theo » nhu sau :

T
on .

V4 T V4 . T V4
R, = Rcos—.c08—-..c08 — <> R sin— = RcOS—-.c0S —...cOS
2 2n n n 2 3

St dung cong thirc nhan doi » 1an bén vé phai ta thu duoc R, sin% L nZ- L Tudo

n—1 2 2}171
L s
n—1 n 4 oy 5 . i r
ta tinh duwoc R, =2 =| -2 3 bén day st dung gidi han co ban hngw =1 ta tinh
sin 21'1 sin 2111 a =X

dugc limR, = 2z

n—>+o0 T

Bai tip dé nghi :

1) Trong dudng tron ban kinh R ta ndi tiép mot hinh vudng, trong hinh vudng d6 ta ndi tiép
duong tron thir hai, trong dudng tron nay ta lai noi tiép hinh vuéng khac. Qua trinh duoc
1ap lai vo han lan. Hiy tim tong dién tich ctia diy vo han cac duong tron do.
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2) Cho tam gidc ABC, goi 4,,B,,C,lan luogt 1a cac diém do1 xung ciia 4 qua B, cia Bqua C,

cia Cqua 4. Ta lap lai qua trinh ndy sau » 1an va dat dén tam giac 4 B C.. Néu dién tich

tam gidc 4ABC la S,, hdy x4c dinh dién tich tam giac 4,B,C,.
3) Cho hai diém 4,4, va diém 4, ndm ngoai dudng thang dudng thang di qua 4,4,. Tur
diém 4, trén tia 4,4 14y mot doan 4,4, bang doan 4,4,. Tir diém 4, trén tia 4,4, 1y doan
4,4, bang doan 4,4, va tiép tuc qua trinh trén. Chimg minh rang tam gidc 4, 4,4, tién t6i
tam giac déu.
4) Cho M, 1a mot diém bat ky trén canh AC ctia tam gidc ABC, M,N,//BC va diém N, nam
trén canh 4B, N,P//AC, P nam trén BC, PM,//BC. Qua trinh cir thé duoc tiép tuc. Hoi c6
ton tai gidi han ca cic day {M,};{N,};{P,} hay khong ? Ttc 14 cac diém {M,};{N,};{P,} hoi
tu vé cac diém {MO};{NO};{PO}Cé dinh.

§5. QUY NAP TRONG NGHIEN CUU TINH CHAT HE PIEM
Trong chuyén muc ndy, ta sé ding tw tudng quy nap nghién ciru tinh chdt cia hé diém ndo
dé6. bé chitng minh t6n tai mot hé diém théa man tinh chat ndo dé, ta chi can dwa ra mot hé
cu thé. Dé chitng minh khéng ton tai mét hé diém ndo do, ta cé thé chimg minh bang
phuwong phdp phan chung.
Vidul:
Tén tai hay khong hé bén diém trén mit phang ma sao cho ctr 3 diém bat ky ctia hé déu 1a
dinh cia mot tam giac vudng.
Két qua thé nao dbi voi hé 5 diém.
Giai :

RO rang 4 diém 13 4 dinh ctia hinh chtr nhat thi thoéa méan bai toan.

Bay gio xét hé 5 diém A,B,C,D,E. Gia st ton tai hé 5 diém thoa mén bai toan.
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Goi A, B 1a hai diém c6 khoang cach 16n nhat. Khi d6 AB phai itmg v6i canh huyén. Biém

C, D phai thudc duong tron duong kinh AB.

Bay gid chang han ta xét toi tam giac ACD vudng. Khi d6 mot trong ba canh AC, AD, CD
1a duong kinh. Tuy nhién AC, AD khong thé 14 duong kinh vi nhu vay C, D tring véi B.
Do d6 duong kinh phai 1a CD. Nhu vay C, D ddi xtng véi nhau qua tam O 13 trung diém
AB. Néu ton tai diém tht ndm E cta hé diém thoa man bai toan thi béng lap luan ta c6 E lai
d6i xtmg voi C qua O. Suy ra E tring véi D.
Nhu vay khong ton tai hé 5 diém thoa méan bai toan.

Tir day ta thdy n=4 13 s6 diém nhiéu nhat thoa man tinh chat cta bai toan.

Nhan xét: Trén ddy ta da dimg phwong phdp sir dung dai lwong ciee bién dé chimg minh.
D6 la bang cdch gid sir AB la doan thang c6 do dai 16m nhdt. Ddy la mét phirong phép rt
hay dimg trong hinh hoc t6 hop.

T bai todn trén, ta c6 cac bai toan tuong tu nhu sau:

Ton tai hay khéng bon diém trong mdt phang sao cho bdt cir ba diém ndo ciing la ba dinh
cua mot tam gidac can.

Cau hoi twong ty voi tam giac tu, tam gidc nhon.
Vidu?2:

Cho hé 10 diém phan biét trén mit phang sao cho trong 4 diém bat ky thi ludn c6 3 diém
thang hang. Chimg minh rang ta c¢6 thé bo di mot diém trong d6 dé 9 diém con lai ciing
thudc mot dudng thang.

Chtrng minh :

A B C
Néu ca 10 diém cing nim trén mot dudng thing thi bai toan dugc chimg minh.
Gia st khong phai 10 diém cung thang hang. Ta chon ra 4 diém A,B,C,D khong phai cing
thang hang. Khi d6 s& ton tai 3 diém chang han 1a A,B,C thang hang theo gia thiét. Ta gia

sit A, B,C déu niam trén duong thiang 4. Ta s& chimg minh 6 diém con lai ciing thudc 4.
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That vay. Gia sur trong 6 di€m con lai ton tai mot di€ém khon thudc 4, chang han do 1a diém

E. Khi d6 thi 4 diém A,B,D,E khong thang hang nén ton tai 3 diém thang hang. Do A,B,D
va A,B,E khong théng hang nén A,D,E hodc B,D.E théng hang. Néu A,D,E théng hang thi
B.D.E khong thang hang va C,D,E khong thang hang. Do d6 suy ra trong 4 diém B,C,D,E

khong c6 3 diém nao thang hang 14 vo 1y.

Truong hop B,D,E thang hang lap luan tuong tu.

Nhu vay ngoai 3 diém A,B,C thudc 4 thi sau diém kia cling thudc d .

Vidu 3:

Cho da giac 161 4,4,..4 va mot diém O tiy ¥ nam bén trong da giac d6. Mdi canh cua da
gidc duge danh s6 tuy y tir 1 dén n, mbi sb viét mot 1an. Nbi O véi cac dinh cua da giac boi
cac doan thang , mdi doan thang nay ta ciing danh sé tir 1 dén », mdi s6 viét mot lan. Co
ton tai hay khong cach danh sé dé tong cac sé viét trén ba canh cta tam giac
OAA,,04,4,,...,04, 4 déu bang nhau voi

a) n=3 b) n=20.

Giai:

a) VOi n=3 ton tai cach danh sé nhu thé. Minh hoa boi hinh vé& sau:

Al

3

L7

A2 A3
b) Vo1 n=20
Ta gia st tong ba s trén mdi tam giac bang nhau va bang a,a e N . Ta c6 tit ca 20 tam giac
nén tong tt cac cac sb trén cac canh 13 20a. Tong ndy gém tong cac sb ghi trén canh da
gidc 1a (1+2+..+20) cong voi hai 1an tong cac s6 ghi trén cac doan c6 chung diém O.

Ta di dén phuong trinh 204 = 3(142+..+20) < 20a = 3% Sa= % (voly).
Bai toan mé 13 v6i » thoa mén diéu kién gi thi tdn tai cAch danh s6 nhu thé.!
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Bai tap dé nghi:
1) Cho tap hop M gbém 10 diém , trong d6 c6 mot s6 cip diém duoc ndi voi nhau bang doan
thang. Ching minh rang trong 10 diém 4y ton tai hai diém dugc ndi dén cac diém khac boi
cung s6 doan thang nhu nhau.
2) Chirng minh rang tn tai bo sdu diém trong d6 c6 mot diém nam ngoai dudng thang 4,
nam diém kia nam trén dudng thang 4 sao cho moi khoang cach giira hai diém bat ky trong
6 diém do déu 1a cac sd tu nhién.
3) Cho da giac 16i 100 canh. Tai moi dinh cta da giac viét mot trong cac $6 1,2,...,49.
Chung minh rang ton tai 4 dinh A,B,C,D ciia da gidc ma AB=CD va a+b=c+d.
4) C6 thé chia dugc hay khong tit ca cac diém ndm trén dudng tron thanh hai tap M, N sao
cho moi tam giac vuong bt ki noi tiép duong tron d6 déu c6 mot dau cia canh huyén thudce
tap M, con dau kia thuoc tap N.

§6. QUY NAP TRONG BAI TOAN CAT, GHEP HINH
Bai todn cdt, ghép cdc hinh tir mot hinh ban dau la mét trong nhitng bai todn phé bién ciia
hinh hoc, ddc biét la hinh hoc phang. Bai todn ndy mdu chét dé xdy dung cdc dang thirc vé
dé dai cdc dwong, vé dién tich, vé goc von la nhitng bai todn khé. Trong chuyén muc ndy ta
xem xét bai toan nay dwoi goc do quy nap hinh hoc.
ViDU 1:
Trong mot da giac 10i » canh (n>3). C6 nhiéu nhét bao nhiéu canh bang dudng chéo 16n
nhat.
Giai:
Trude hét ta chi ra mot da giac 161 ¢6 hai canh AB, AD bang duong chéo 16n nhét AC.

B
A
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Phan ti€p theo ta chimmg minh v41 moi da giac 161, s6 canh bang duong chéo 16n nhat khong

vuot qua hai.

Gia sir ton tai mot da giac 10i c6 duong chéo 16n nhat d6 dai 1a « va sb canh bang a c6
nhiéu hon hai canh. Ta chon tir 46 hai canh khong c¢6 dinh chung chang han 1a AB va CD

( vi cac canh nay khong phai la ba canh cua mdt tam giac). Ta s€ chiing minh tdn tai mot
duong chéo c6 dd dai 16n hon «.

_That vay tac6 AC+BD > AB+CD =a+a,nén tdn tai it nhat mot trong hai duong chéo c6 do
dai I6n hon a.

Vidu2:

Chtng minh rang c6 thé chia mot tam gidc vudng can thanh cac tam giac vudng can doi
mot khong bang nhau.

Giat:

Xét tam giac ABC vudng can tai A, c6 4B = AC =a. Ta dung cac tam giac nhu sau.
Dung ML//BC, LP 1 BC,MO 1. AC,ON 1. PL __.
Néu qua trinh d6 dén dén tam giac NOP vudng can thi nhimng tam giac con lai ciing vudng

can. Dat AM =x(x>0). Ta can tim x dé cho tam giac NOP vudng cén.

Ta cd ML=LO=x\2, MO=2x, ON =2x+/2. Ta cAn phai c6 ON =0OP.

—-x)V2 —x)N2 —3x)V2
Ma BL—a-x, 1P 252 ;C) op—1p-or-La=V2 ;) B Cht A zx) .
A r -3 2 A 7 A < R A
Nhu vay ta can c6 % =2xV2 = x= %. Nhu vay ta chi can chon di€ém M trén canh

AC sao cho 4M = %AC thi ta c6 dugc két qua can tim.
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Vidu 3:

Chtrng minh ta c6 thé chia da giac 16i » canh bat ky (n>6) thanh cac ngii giac 16i.

Chimg minh:

n=6 -
n=7 8

Véi n=6,n=7,n=8 ta chia dugc nhu trén. Bay gid ta ching minh khang dinh bang quy nap.

Ak+3 Ak+1

Gia st khiang dinh dung véi n =k > 6. Ta chirng minh khang dinh ciing dtng véi n=k+3.
Xét da gidc 4,4,4,...4,,,. Ta chia da giac nay thanh hai mién boi duong chéo 4.4, .

Theo gia thiét quy nap thi da gidc 4,4,4,...4, chia duoc. Con da gidc 4,4, 4, , 4 .4 13 mot
ngil giac 10i.

Theo nguyén 1y quy nap thi bai toan dugc ching minh.

Vidu 4:

Chutng minh ta c¢6 thé chia tam giac bat ky thanh » tam giac can v6i » 13 sb tu nhién 16n
hon 3.

Ching minh:

Ta s& dung tu tudng quy nap dé ching minh diéu khang dinh.

Trudc hét ta dung hinh v& chi ra cac truong hop n=4,n=5n=6 déu ding.  Ta gia sir
khang dinh ding v&i n>4. Ta chimg minh khang dinh dung voi n=k+3.

Diéu nay duoc thuc hién bang cach chia tam giac ban dau thanh » tam giac can. Bay gio
mot trong » tam giac can d6 ta thyc hién chia ra 1am 4 tam giac can mai thi s6 tam gidc can

duogc tang 1én la 3.
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A

n—4 n=s n=6

Chinh vi thé téng sb tam giac can ta co dugc 13 n+3.
Bai tap dé nghi
1) Chirng minh rang co thé chia mot tam giac bat ky thanh 2» tam giac can véi n 14 s6 tu
nhién bét ky 16n hon 1.
2) Chimg minh ring c6 thé chia tam giac bat ky thanh » tam giac vuong véi n 13 s6 tu
nhién 16m hon 1.
3) Chimg minh rang ludn c6 thé chia mot tam giac bat ky thanh cac tam giac nhon.
4) Chimg minh rang khong ton tai hai diém nam trong hinh vudng sao cho sau khi ké cac
doan thang nbi mdi diém d6 vai cac dinh hinh vudng thi hinh vuéng duoc chia 1am 9 phan
c6 dién tich bang nhau._____

§7. QUY NAP TRONG BAI TOAN DUNG HINH VA QUY TiCH
Vi dul:
Trong mit phang cho 27+1 diém . Hiy dung mot (2n+1)- gidc nhan 2n+1 diém lam cac
trung diém ctia cac canh.

Giai:

B2i+2
B2k+3 AZk+2

Véi n=1 ta c6 bai toan cip 2 quen thudc :” dung mot tam giac khi biét ba trung diém cua
ba canh”.Voi n=k>1. Gia sit v6i 2k +1diém cho trudc khong cé 3 diém nao thang hang , ta

da dung duoc 2k +1- giac thoa man nhéan 2k +1 diém do lam trung diém.
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Tiép theo ta xét (2k+1)+1 diém tuy y va khong c6 ba di€ém nao thang hang la

A, Ay, Ay Ay, Ay, . Gid st cac diém ndy 1a trung diém cac canh BB,,B,B,,...,By.,B,,., .
Khi d6 ta c6 cac diém 4,,,,,4,,.,, 4,,, 14 trung diém cac canh B, B,,.,.B,.,Bor.1s-s By B, -
Ta goi A 1a trung diém B,B,,,,. RG rang t& gidc A4, A, ,A,,., 1a mot hinh binh hanh.
Theo gia thiét ta da dung duoc da gidc B,B,...B,,,, nhan 2k diém 4, (1<i<2k)lam trung diém
va A 1a trung diém BB, ., .

Bay gio tir diém B, ta ké dudng song song v4i canh 44, cat canh B, 4, kéo dai tai
B,.,. Tt B, také dudng song song voi doan 44, , cat doan thang B 4, ,, tai diém B, .
Ta dé dang chimg minh dugc cac diém B,,.,,B,,,, thoéa man diéu kién cua bai toan .

Vi du2:

Cho truée » diém phan biét. Tim tap hop cac diém trong mat phing thoa mén diéu kién
téng binh phuong cac khoang cach tir diém d6 toi » diém da cho ludn bang binh phuong
mot hang sé cho trudc.

Giai:

Bai toan c6 thé khai quat lai thanh “ Tim tap hop cic diém M trong mat phang thoa mén
dang thirc MA? + MAZ +..+ MA> = k*.
Véi n=2 thi day 1a mot bai toan hét strc quen thudc , tap hop ta di biét 1a mot dudng tron.

Bang cach ldy diém 7 1a trung diém cta doan thang 4 4,. Str dung cong thirc dudng tung
P , 2 2k7 — A A2
tuyén ta tinh dugc M4’ + MA? =2MI° + % < MI = f‘z

Véi n diém da cho gia sir ta di tim duoc tip hop 13 mot duong tron. Xét hé (n+1) diém 1a

A, Ay, A, A, . Theo gia thiét quy nap thi ta da tim dugc diém I thudc doan 4 4, sao cho

1° n+l1
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A A2 x , . - - K X N 3
=2MI* +T*1 Két hop voi gia thiét quy nap ta can tim diém sao cho

MA> + MA?

nl
MA? + MA? +...+ MA>, + 2MI” = const . Hé nay c6 n diém nén tap hop diém M ciing 1a mot
duodng tron.
Cai diém luu ¥ cua bai nay 14 & budc quy nap ta gia st tp hop 13 mot dudng tron.
Bai tap dé nghi
Cho » doan thing B.C,,B,C,,..., B,C, mdi doan thang nam trén mdi canh cua » - giac 16
AA,..A . Tim quy tich cac diém M nam trong da giac sao cho tong dién tich cta cic tam
gidc MB,C,,MB,C,,..,.MB,C, 1a cic hang sb.

§8. QUY NAP TRONG HINH HQC TO HQP
Y tuéng quy nap ciing dwoc tim thdy trong cdc bai todn hinh hoc t6 hop xudt hién trong cdc
dé thi hoc sinh gici. B6 la nhitng bai todn dwege phdt biéu thong qua viéc cho n- diém hodc
n- canh. Liic d6 ta can ding cdc kién thire quy nap dé chimg minh tinh ddn cia cdc phat
biéu theo s6 n.
Vidu 1:
Chtrng minh rang v&i moi s6 tu nhién » >4, khang dinh sau ddy dang: Mdi tt giac noi tiép
c6 thé chia ra thanh » t&r gidc ma mdi tir gidc nay lai 1a tir giac ndi tiép trong mot dudng
tron.
Chtrng minh:

D  pi

Ta ching minh khang dinh dung véi n=4.
Gia st A 1a goc nho nhat cta tir gidc ABCD. Tir A ta dung mot tia hudng vao bén trong goc
BAD . Ta lay trén tia d6 mot diém 4,. T diém nay ta ké cac dudong song song voi AB, AD

cit cac canh BC, CD tuong tng tai B,,D,( ta ldy diém 4, ddm bao nhitng cong viéc trén
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thuc hién duoc). Trén cac canh AB, AD lan luot lay cac diém L, K sao cho

ALB=ABC, 4,KD = ADC . Liic d6 cac hinh thang 4 LBB,, 4KDD, cAn nén ndi tiép. Con hinh
thang 4 B,CD cb cac goc bang goc ctia hinh thang ABCD nén ciing ndi tiép. Cudi cung hinh
thang AKA L cO ALA + AKA =(180°— B)+(180° - D) =180" nén noi tiép.

Khang dinh ding v6i n=4.

Con khang dinh » >4 dung vi sau khi chia ra thanh cac hinh thang c4n thi cac hinh thang
can d6 chia ra dugc thanh nhéu hinh thang can khac.

Vay bai toan dugc chirng minh.

Vidu 2:

Trong mit phang cho » diém (n>3). Ta goi duong kinh ctia hé diém d6 1a khoang cach 4
16n nhét ndi hai diém bat ki cta hé d6. Chimg minh rang s lugng cac dudong kinh khong
vuot qua sd n.

Ching minh:

Gia st tir diém A cta hé ta c6 cac duong kinh AB,AC,AD. Khi d6 1o rang B,C,D cung nam
trén duong tron C,(4,d). Tat ca nhitng diém con lai cia hé diém chi c6 thé nam trén hoic
trong C,(4,d). Vi cac doan nbi hai trong ba diém B,C,D khong vuot qua ¢ nén chung phai
nam trong cung c6 sb6 do khong vuot qua 60°( ta 4p dung tinh chat goc d6i dién canh 16n
hon thi ¢ s6 do 16n hon). Khong mat tong quat ta gia sir ring C thudc cung BD ma

sd BD < 60°.

Bay gio tir C ta v&€ duong tron C, (C,d). Khi d6 nhiing diém cudi cta cac duong kinh ké tir
C n6 déu ndm trén cung MN cta (C,) ma nd nim bén trong dudng tron (C,) Nhung moi
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diém trén cung MN ( ngoai trir diém A) déu cach cac diém B,D mot khoang nho hon 4.

Nhu vay CA 1a dudng kinh duy nhat xuat phat tir C.
T nhitng 1ap luan trén ta dua ra khéng dinh tr » diém cta hé ton tai hai kha nang
Hodc la ton tai mot diém trong hé ma tir no co khong qua mot duwong kinh

( giong nhw diém C)
Hodc tir moi diém xudt phat diing hai dwong kinh.
Ta chimg minh khang dinh nay bang quy nap.
Vi n=23thi khang dinh dung.
Gia sir khang dinh dtng v6i n =k >3 diém. Ta s& chimg minh né ding voi ca hé gom
n=k+1 diém.
That vay tir & +1 diém gia st ton tai mot diém chang han 1a A4, ma tr d6 khong xuét phat
mot duong kinh nao hodc chi ¢c6 mot duong kinh thi $6 duong kinh ctia h¢ & +1 diém nhiéu
hon hé gdm 4,, 4,...., 4,,, khong qua mot duong. Nén thao gia thiét quy nap thi s6 dudng
kinh ctia hé k+1 diém nay khong vuot qua k+1 duong kinh.
Nguoc lai néu tr moi diém cua hé déu ton tai ding hai duong kinh thi s6 duong kinh cta hé

s€ la 2(k+1) =k+1.

Tt day khang dinh duoc chirmg minh theo nguyén 1y quy nap.

Vidu 3:

Trong mit phing cho »>3 diém, tit ca khong cing nam trén mot duong thang. Ching
minh rang tit ca cac dudng thang ndi hai diém trong » diém da cho tao ra s6 duong thang
khéac nhau khong nhé hon ».

Chtrng minh:

Hién nhién khang dinh dung voi n =3
Gia sir khang dinh dtng dén » =k >3. Ta phai chimg minh khang dinh ding v&i n=k+1.
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Ta nhan xét néu co k+1 diém khong cung nam trén mot duong thang thi ton tqi it nhdt mot

dwong thang chi chira hai diém ( bai todn Sylvester).

Tré lai v6i bai toan gia sir ta co & +1 diém va dudng thang di qua hai diém 4, va 4., chi

chira dting hai diém d6 ma thoi . Khi d6 xay ra chi hai kha ning.

e Néucicdiém 4,4,,,,4 nim trén dudng thang A nio d6 thi diém 4,,, khong thudc A.
Khi d6 tir diém 4, ta ké dugc & duong thang khic nhau t6i cac diém 4, 4,,,, 4, , cling

v6i dudng thang A ta co tit ca 1a k+1 dudng thang.
fAk+1

T /AI A)\\\'Ak\4,

e Néu cac diém 4,4,,,, 4, khong cting nim trén mot duong thing , khi d6 theo gia thiét
quy nap ta c6 khong it hon & duong thang di qua cac diém 4, 4,,,, 4, . Theo gia st &
trén thi tat ca cac duong thang nay déu khong c6 duong nao trung véi duong di qua 4,
va 4,.,. Nhu vay ta cling c6 khong it hon £ +1 duong thang tir k+1 diém do.

Bai tap dé nghi

1) Bén trong mot hinh vudng canh 1 cho » diém sao cho khong c6 ba diém nao thang hang.

Chtrng minh rang ton tai mot tam giac c6 dinh tai cac diém da cho va c6 dién tich S cua né

thoa min bat dang thic S < 1 5
n f—

2) Bén trong mot hinh vudng canh 1 cho » diém. Chirng minh rang ton tai mot tam giac c6

dinh tai cac di€m da cho hodc la dinh ctia hinh vudéng sao cho dién tich S ctia n6 théa man

bat ddng thirc S < .
A T 2= )

3) Trong mit phang cho » diém (n>4), biét rang khong c6 ba diém nio thing hang .

Chung minh rang c6 it nhat ¢, t& giac 16i voi nhimg dinh trong s6 nhitng diém di cho.
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4) Trong mit phang cho 100 diém , trong d6 khéng c6 ba diém nao thang hang. Ta xét tat
ca nhitng khd ning tao thanh tam giac ctia nhitng diém nay. Chirng minh rang c6 nhiéu

nhit 70% nhitng tam giac noi trén 1a tam giac nhon.

39
Nouyen Thanh NRGR. ............cocerseseseseecasasace THPT Chuyén Hung Vwong- Tinh Binh Duwong




Sdang kién kinh nghiém , nam hoc 2014-2015 Chuyén de Ouy nap trong hinh hoc

PHAN III - KET QUA

Trén day 1a noi dung ctia dé tai Quy nap trong hinh hoc ”. Viéc ap dung dé tai vao thuc

tién giang day dugc thuc hién theo timg phan. Pé tai duoc phat huy kha tt & cac 16p boi
dudng hoc sinh gioéi. Sau day 1a phan két qua .

Sir dung & chwong trinh Boi dudng hoc sinh gioi:

Chuyén dé nay tac gia hing nam van st dung dé day doi tuyén hoc sinh gioi & cac trudng
khong chuyén va budc dau ciing cho thay di c6 duoc mot sé két qua. Hoc sinh duogc boi
dudng di cam thay ty tin hon trong khi lam bai. Cac em di biét str dung quy nap lam cong
cu dé giai cac bai toan vé hinh hoc phrfmg, s6 hoc, da thir, lugng giac. Mot s6 em cling da

dat duwoc mot sd giai cép Tinh.

Ho va tén hoc sinh Tén giai thudng

Bui Vin Thanh Hao Khuyén khich HSG tinh
Nguyén Thi M§ Thu Luong Thé Vinh( giai II)
Nguyén Viét Xuan Luong Thé Vinh( giai II)

P Thi Trang Luong Thé Vinh( giai II)

Lai Thi Anh Thu Luong Thé Vinh( khuyén khich)
Tran Thi Nhu Xuan Luong Thé Vinh ( giai III)

Sau khi ap dung chuyén dé nay vao giang day va bdi dudng, ban than thiy rang hoc sinh da
biét ap dung phuong phap quy nap vao giai cac bai toan hinh hoc. Cac em d tu tin , linh
dong hon trong cac tinh hudng phat biéu rudm ra. Biét nhin ra ban chit ctia van dé. Du rat
cb gang trién khai t6i hoc sinh dé cac em hoc sinh khé gioi ¢ diéu kién va cham, nhung do
ndi dung kién thuc tuong ddi kho va méi la nén dbi tuong hoc sinh nim bét duoc chua
nhiéu. Tuy vay , tac gia cling manh dan viét dé tai nay gidi thiéu véi quy déng nghiép gan
xa, ciing 1a mot phuong thire trau ddi kién thire, ki ning hoc héi kinh nghiém 14n nhau. Du

ban than da rat c6 gang tim toi, chat loc trong qua trinh viét, nhung do ning luc va kinh
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nghiém con nhiéu han ché nén dé tai s& khong tranh khoi nhimng thiéu sot. Mong duoc su
thong cam va chia s& dé dé tai duoc hoan chinh hon.

Cudi cing xin dugc cam on cac ddng nghiép bd moén Toan , dic biét 1a su trao doi thudng
xuyén tir thdy Nguyén Van Phi ( t6 truong t6 Toan chuyén Hung Vuong), thay Tran Vin
Tri d3 c6 nhing goi y thiét thuc dé gitip tac gia hoan thanh chuyén dé.

Xin cam on nhitng su chi dao sat sao tur phia ban gidm hi¢u truong THPT chuyén Hung

Vuong dé dé tai hoan thanh dung thoi gian yéu cau.

Thi xa Di An , thang 2 nam 2015

Ngudi vidt dé tai

NGUYEN THANH NHAN
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DANH GIA CUA HOI PONG KHOA HOC NHA
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TAI LIEU THAM KHAO
Trong chuyén dé nay co sir dung mot sb tai liu tham khéo:
1. Sang tao trong gidi toan THPT
( NGYEN HUU BIEN- NXBGD)
2) Phuong phap quy nap toan hoc
( NGYEN HUU BIEN- NXBGD)
3) Céc bai toan hinh hoc t6 hop ding cho THCS
( VU HU'U BINH- NXBGD )
4) Chuyén dé BDHSG toan THPT CAC BAI TOAN HINH HQC TO HQP
(PHAN HUY KHAI- NXBGD)
5) Phép quy nap trong hinh hoc
(L.ILOGOVINA-ILM YAGLOM- KHONG XUAN HIEN dich)
6) Bao Toan hoc va tudi tré
(NXBGD)
7) Nguén internet
8) Chuyén dé Sb phurc va tng dung
(NGUYEN THANH NHAN, SKKN nim hoc 2013-2014)
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PHU LUC
STT NOI DUNG TRANG

1 | Phan tht nhat- Phan mo dau. 1
2 | Phan tht hai - Noi dung dé tai. 7
3 | §1. Quy nap trong dém s6 mién ctia mit phang. 7

§2 Quy nap trong tinh toan cac dai luong hinh hoc 13
4 | §3 Quy nap trong xay dung day 18
5 | §4 Quy nap trong bai toan lap 23
6 | §5 Quy nap trong nghién ctru tinh chat hé diém 30
7 | §6 Quy nap trong bai toan cat, ghép hinh 34

§7 Quy nap trong bai toan dung hinh va quy tich 37
8 | §8 Quy nap trong bai toan hinh hoc t6 hop 39
9 | Két qua. 44
10 | Tai liéu tham khao. 47
11 | Phu luc 48

45

Nouyen Thanh NRGR. ............cocerseseseseecasasace THPT Chuyén Hung Vwong- Tinh Binh Duwong




