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Chøng minh r»ng víi mäi a , ®å thÞ cña hµm sè 
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 lu«n cã ba ®iÓm uèn 

th¼ng hµng.  
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Ta sÏ chøng minh r»ng ph¬ng tr×nh t¬ng øng lµ 3 23 3( 1) 1 0x ax a x      (*)  cã 

®óng ba nghiÖm ph©n biÖt. 

§Æt 3 2( ) 3 3( 1) 1,f x x ax a x x      .  

Ta cã (0) 1 0, ( 1) 1 0, lim ( ) , lim ( )
x x

f f f x f x
 

           vµ ®ång thêi hµm sè 

nµy liªn tôc trªn tËp sè thùc nªn ph¬ng tr×nh ( ) 0f x   cã ba nghiÖm ph©n biÖt thuéc c¸c 

kho¶ng ( ; 1),( 1;0),(0; )    . 

Do ®ã, ph¬ng tr×nh (*) cã ba nghiÖm ph©n biÖt hay ®å thÞ ®· cho cã ba ®iÓm uèn. 

Gi¶ sö hoµnh ®é cña mét trong c¸c ®iÓm uèn cña ®å thÞ hµm sè ®· cho lµ 0x  vµ ®©y còng 

lµ nghiÖm cña ph¬ng tr×nh (*)  hay 
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0 0 03 3( 1) 1 0x ax a x     ; khi ®ã, tung ®é t¬ng 

øng cña ®iÓm nµy chÝnh lµ 0
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. Ta sÏ t×m mét quan hÖ tuyÕn tÝnh gi÷a 0 0,x y . 

Tõ ®iÒu kiÖn cña 0x , ta thÊy r»ng  
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Do ®ã, c¸c ®iÓm uèn cña ®å thÞ còng tháa m·n quan hÖ tuyÕn tÝnh nh trªn, tøc lµ chóng 

th¼ng hµng. §êng th¼ng ®i qua c¸c ®iÓm uèn t¬ng øng chÝnh lµ 
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Ta cã ®pcm. 


