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Bai 1. Cho tam giac BCF vudng tai B. Goi 4 1a diém nam trén duong thang CF sao
cho FA = FB va F nam giita 4 va C. Ly diém D sao cho DA = DC va AC 1a phan
giac cia £ DAB. Liy diém E sao cho EA = ED va AD 13 phén giac cia £ EAC. Goi
M 1a trung diém cta CF. Goi X 1a diém sao cho AMXE 14 hinh binh hanh (AM // EX
va AE // MX). Chiing minh rang cac duong thang BD, FX va ME dong qui.

Bai 2. Hay tim tat c4 cac sO nguyén duong n dé co6 thé dién vao modi 6 vudng con
cua bang 6 vudng n x n mdt chir cai 7, M hodc O sao cho:

o & mdi hang va & mdi cot, co6 diing mot phan ba sb 6 dugc dién chir /, dung
mot ph?ln ba s6 6 duoc dién chit M va ding mdt phﬁn ba sb 6 duoc dién chir
O; dong thoi

« & mdi duong chéo ma s6 6 vudng con nam trén dudng chéo d6 1a mot boi cua
3, c6 ding mot phan ba s6 6 dugc dién chir /, ding mot phan ba s 6 duoc
dién chir M va dung mot phan ba sé 6 dugc dién chir O.

Chi y: Gia sir tit ca cac hang, ciing nhu tit ca cic cot, ciia bang 6 vudng n x n duge
danh s6 thir tu 1an luot boi cac sé nguyén tir 1 dén . Khi d6, mdi 6 vudng con cia
bang tuong tmg véi mot cap sé nguyén duong (i, ), trong d6 1 <i,j <n. Véin > 1,
bang c6 4n — 2 duong chéo, duge chia thanh hai loai. Mdi dudng chéo loai 1 12 mot
duong gdm tit ca cac 6 (i, j) ma i + j la hing sb; mdi duong chéo loai 2 1a mot
duong gbém tat ca cac 6 (i, /) ma i —j 13 hing sb.

Bai 3. Cho P = 4 4,...4, 1a mdt da giac 16i trong mit phang toa do. T4t ca cac dinh
A, 4,,.., 4 déu co toa do nguyén va cung nam trén mot duong tron. Ki hiéu S 1a
dién tich cua P. Cho n 1a mot sé nguyén duong 1¢ ma binh phuong d¢ dai mdi canh
cua P la mdt s6 nguyén chia hét cho n. Chimg minh rang 25 la mot s6 nguyén chia
hét cho n.
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Bai 4. Mot tap hop cac s6 nguyén duong duoc goi 1a tap huong néu tap do co it nhét
hai phan tir va mdi phan tir cua n6 c6 wdc nguyén to chung véi it nhat mot trong cac

phan tir con lai. Pat P(n) = n*+ n + 1. Hay tim s6 nguyén duwong b nho nhét sao
cho t6n tai s6 nguyén khong 4m a dé tap hop
{Pla+1),Pla+?2),...,Pa+b)}

la mot tap huong.

Bai 5. Nguoi ta viét 1én bang phuong trinh
(x—1D)(x—2)...(x = 2016) = (x — 1)(x — 2)...(x — 2016),

v6i 2016 nhan tir bac nhat & mdi vé. Hay tim s6 nguyén dwong k nho nhét dé co thé
x6a di dung k£ nhan tu trong s6 4032 nhan tir bac nhat néu trén sao cho & moi vé con
lai it nhat mot nhan tr va phuong trinh thu dugc khong c6 nghiém thuc.

Bai 6. Trong mat phang, cho n > 2 doan thang sao cho hai doan thang bat ki cat
nhau tai mot diém nam trong mdi doan va khong c6 ba doan thang nao dong qui.
Véi mdi doan thang, thay Minh chon mét dau mut cta nod roi ~dat 1én do mot con
éch, sao cho mat ech huéng vé dau mit con lai. Sau do thay v tay n — 1 lan. Mbi
lan thay vd tay, mdi con éch ngay lap tac nhay dén giao diém gan nhat trén doan
thang ciia nd. Tt ca cac con éch déu khong thay do6i huodng nhay cua minh trong
toan b qua trinh nhay. Thay Minh mudn dit cac con éch sao cho sau mdi lan thay
v tay, khong c6 hai con nao nhay dén cing mét giao diém.

(a) Chtmg minh rang thidy Minh luén thyc hién dugc ¥ mudn ctia minh néu n 1a s6
1¢.

(b) Chimg minh rang thay Minh khong thé thuc hién duoc y mubn ciia minh néu n
12 s6 chan.
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