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* TXĐ:  \ 2D  
* Chiều biến thi�n:
- Giới hạn v� tiệm cận:

+) 2 2lim lim lim 222 (1 )
x x x

x xy
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x
  

  
 

 TCN : 2y 

+)  
2 2

2lim lim
2x x

xy
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 TCĐ : 2x  
Giao điểm 2 đường tiệm cận: ( 2;2)I 
- Sự biến thi�n:

Ta c�: 2

4' 0 ( ; 2) ( 2; )
( 2)

y x
x

        


 H�m số đồng biến tr�n ( ; 2) ( 2; )    
 H�m số kh�ng c� CĐ ; CT.
* Đồ thị:

*Nhận x�t: Đồ thị h�m số gồm 2 nh�nh v� nhận ( 2;2)I  l�m t�m đối xứng.
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2)
Ta c�: T�m đối xứng : ( 2;2)I 

Gọi 2;
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aM a
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; ( )M I

-Phương tr�nh tiếp tuyến tại M của ( )I l�:

2
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-Ta c�:
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4( 2) 2 8 2( 2) 22
( 2) ( 2) ( 2)
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( 2) ( 2)

a a a
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4 4 2

16 8 8
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( 2) ( 2) ( 2)

a
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a
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-Theo BĐT C�-si ta c�:
2

2

16 ( 2) 2 16 8
( 2)

a
a

   


2
2

16 ( 2) 8
( 2)

a
a

   


2
2

8 8 2 2
16 ( 2)

( 2)
a

a

  
 



Dấu = xảy ra khi 2 0
( 2) 4

4
a

a
a


     

Suy ra : 
0

( ; ) 2 2
4

a
Maxd I

a


     
*Với  0 0;0a M 

*Với  4 4;4a M   

Vậy   0;0M v�   4;4M  l� 2 điểm cần t�m   .
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C�u II:
1)

3

2 3 3

2 2 2 3 3

2 3 2 3 3

3 2 2 3

sin .sin 2 sin 3 6cos
2sin .cos 3sin 4sin 6cos 0
2sin .cos 3sin (sin cos ) 4sin 6cos 0
2sin .cos 3sin 3sin cos 4sin 6cos 0

sin 2sin .cos 3sin cos 6cos 0

x x x x
x x x x x
x x x x x x x
x x x x x x x
x x x x x x

 

    

     

     

     

-X�t: 3cos 0 sin 0 sin 0x x x     (v� l�)
-X�t cos 0x  . Chia cả 2 vế cho 3cos x ta được:

3 2tan 2 tan 3tan 6 0x x x    

3tan 3

tan 3 ( )
3

tan 2 arctan 2

x k
x

x x k k
x x k

 






                 




Vậy phương tr�nh đ¡ cho c� nghiệm : 

3

( )
3

arctan 2

x k

x k k

x k

 






  


   
  


  .

2)
2 2 2 44 1 4 2 3 16 5x x x y y x y          

ĐK:

 2

2 2 2
2 2

4

2, 24 0
11 4 0 2

4
2 3 0 2 1 0

2 3 0
16 0 ( ; 2] [2; )

xx
x xx

x y y y y
x y y

x x

           
                  

-Với 2x  ta c� phương tr�nh:
23 2 1 5

3 1 5

y y y
y y

    

    
TH1: 1y 

Ta c�  phương tr�nh: 3 1 5y y   
3 ( )
2

y TM 

TH2: 1y 
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Ta c�  phương tr�nh:  3 1 5 4 5y y      ( v� l�)

Vậy phương tr�nh c� nghiệm 
2
3
2

x

y







 .

C�u III:
23

2
0 3

x x
I dx

x





Ta c�: 
2

2

) 0 ( ;0] [1; )
) 0 [0;1]
x x x
x x x

       

    
1 32 2

2 2
0 1
1 32 2

2 2
0 1

1 3

2 2 2 2
0 1
1 1 1 3 3 3

2 2 2 2
0 0 0 1 1 1

2
1

0

3 3

3 3 3 3
3 3

3 31 1
3 3 3 3

3 3
3 3 3 3

1 ( 3)
2

x x x xI dx dx
x x

x x x xI dx dx
x x

x xI dx dx
x x x x

x xI dx dx dx dx dx dx
x x x x

d xI x
x

 
   

 

     
   

 

                   

       
   


   

 

 

 

     

   

1 1 3 32
3

2 2 2 21
0 0 1 1

1 3
1 31 32 2

2 20 10 1
0 1

1 3

2 2
0 1

3 1 ( 3) 3
23 3 3 3

1 1 3 3ln( 3) ln( 3)
2 2 3 3

1 1 3 31 ln 4 ln 3 2 ln12 ln 4
2 2 3 3

1 41 ln
2 9

d xdx x dx
x x x

I x x x x dx dx
x x

I dx dx
x x

I A B


   

   

         
 

         
 

    

   

 

 

-Với 
1

2
0

3
3

A dx
x


 v� 

3

2
1

3
3

B dx
x




-Ta c�:

+)
1 1

2 2
0 0

3 1
3

1
3

A dx dx
x x

 
  

 
 

 

-Đặt 2

3tan
cos3

x t dx dt
t
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-Đổi cận: 0 0; 1
6

x t x t 
     

Khi đ�: 
26 6 62

6
2 2 0

0 0 0

3
3(1 tan ) 3cos 3 3

6tan 1 tan 1
ttA dt dt dt x

t t

  
 

    
   

+)Ho�n to�n tương tự với việc t¤nh B

-Ta c�:
3 3

2 2
1 1

3 1
3

1
3

B dx dx
x x

 
  

 
 

 

-Đặt 2

3tan
cos3

x t dx dt
t

   ; Đổi cận : 3 ; 1
3 6

x t x t 
     

Khi đ�:
23 3 32

3
2 2

6
6 6 6

3
3(1 tan ) 3cos 3 3

6tan 1 tan 1
ttB dt dt dt x

t t

  



  


    

   

0A B  
1 4 21 ln 1 ln
2 9 3

I    

Vậy: 21 ln
3

I    .

C�u IV:

-Kẻ : AH BC ; 'CK AC ; CK cắt 'AA tại M

-Ta c�: ( ' ' )
'

AH BC
AH BB C C AH a

AH BB


    

-Ta c�:
'

( ' ' )
AB AA

AB AA C C AB CK
AB AC
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-Từ đ� c�: ( ') 2
'

AB CK
CK ABC CK a

CK AC


    

Dễ thấy:    ( ')
( '); ( ) ; '

' ( )
CK ABC

ABC ABC CK AA
AA ABC


  

Do AMC vu�ng tại A n�n  90oAMC AMC   

+) AKC vu�ng tại K 
2

sincos cos
2

KC KC aAC
ACK  

   
  
 

+) 'C KC vu�ng tại K 
2'

cossin sin
2

KC KC aC C
ACK  

   
  
 

+) ABC vu�ng tại A , AH BC :
2 2

2 2 2 2 2 2 2 2

1 1 1 1 cos 1 1 4 cos
4 4AH AC AB a a AB AB a

 
      

2
2

2 2

4 2
4 cos 4 cos

a aAB AB
 

   
 

-Ta c�:

. ' ' ' 2

1 1 2 2 2'. '. . . .
2 2 cos sin 4 cos

ABC A B C ABC
a a aV CC S CC AB AC
  

  


3

. ' ' ' 2

4
sin .cos . 4 cos

ABC A B C
aV

  
 



Vậy : 
3

. ' ' ' 2

4
sin .cos . 4 cos

ABC A B C
aV

  



 .

C�u V:

-¨p dụng BĐT C�-si cho 2 số kh�ng �m ta c�:
4 4 2 4 21 2 2 9 9 18a a a a a     

-Tương tự ta c� được: 
4 2 4 29 9 18 ;9 9 18b b c c   

Cộng theo vế ta được :    4 4 4 2 2 29 27 18   (*)a b c a b c     

-Theo b�i ta c�:    4 4 4 2 2 29 25 48 0a b c a b c      

   4 4 4 2 2 29 27 25 21 0a b c a b c        

Từ (*) suy ra:    2 2 2 2 2 20 18 25 21a b c a b c      
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 2 2 27 21 0a b c    

 2 2 2 3a b c   

-Ta c�:  
2 2 2

2 2 2
a b cP

b c c a a b
  

  
4 4 4

2 2 2 2 2 22 2 2
a b cP

a b ca b c ab c a bc
   

  

Bổ đề 1: 
Cho , , , , ,x y z m n p l� c�c số thực dương. 

Chứng minh rằng:     22 2 2 x y zx y z
m n p m n p

 
  

 
Chứng minh:

¨p dụng BĐT Bunhyacopsky cho 2 bộ 3 số: ; ;x y z
m n p

v� ; ;m n p ta c�:

     
2 22 2

2 2 2
. . .x y z x y zm n p m n p

m n p m n p

                                      

   
2 2 2

2x y z m n p x y z
m n p

 
        

 

 22 2 2 x y zx y z
m n p m n p

 
   

 
(đpcm)

Bổ đề 2:
Cho , ,x y z l� c�c số thực dương. Chứng minh rằng:  2 3( )x y z xy yz xz    
Chứng minh:
Ta c� BĐT tương đương:
 2

2 2 2

3( )

2( ) 3( )

x y z xy yz xz

x y z xy yz xz xy yz xz

    

        
2 2 2( ) ( ) ( ) 0x y y z z x       ( lu�n đ¬ng)

Dấu = xảy ra khi x y z 

**¨p dụng Bổ đề 1 ta c�:

 
   

22 2 2

2 2 2 2 2 22

a b c
P

a b b c c a a c b a c b

 


    

-Theo BĐT Bunhyacopsky ta c�:

+)       2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2. . .a b b c c a a ab b bc c ca a b c a b b c c a         
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+)       2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 22 2 . . . 2a c b a c b a ac b ba c cb a b c a b b c c a         

      2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 22 3a b b c c a a c b a c b a b c a b b c c a          

       2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 22 3 .3a b b c c a a c b a c b a b c a b b c c a          

-¨p dụng Bổ đề 2 ta c�:    22 2 2 2 2 2 2 2 23 a b b c c a a b c    

       

     

22 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2

32 2 2 2 2 2 2 2 2

2 3 .

2 3

a b b c c a a c b a c b a b c a b c

a b b c c a a c b a c b a b c

          

        

-Từ đ� suy ra:

 
 

22 2 2 2 2 2

32 2 2

3 1
3 33

a b c a b cP
a b c

   
   

 

1P 

Dấu = xảy ra khi 2 2 2 1
3

a b c
a b c

a b c
 

   
  

Vậy 1 1MinP a b c      .

C�u VIa:
1)

TH1: ( )d c� dạng : x k

Theo b�i: 
5 3( ; ) 3

( ; ) 1 1 1

kd A d
d B d k

       
. Từ đ� ta dễ d�ng suy ra được 2k 

( ) : 2d x 
TH2: ( )d c� dạng : ( ) : 0  ( 0)y ax b d ax y b a      

-Theo b�i: 
2

2

5
3 (1)

( ; ) 3 1
( ; ) 1 2

1 (2)
1

a b
d A d a
d B d a b

a

 
       

-Từ (1) v� (2) ta c�: 5 3 2a b a b   

5 3 3 6 3 0
5 6 3 3 4 2 3
a b a b a b
a b a b a b
       

        
*Với: 3 0a b  

3b a  

Admin
Typewriter
Cau nay em lam dung roi, nhung co le mat kha nhieu thoi gian
Neu nhu khi thi that, ma dam dau vao giai cau nay luon chac ... :)

1.00d

Admin
Typewriter
Cho nay au roi! (a=0) thi (d) y=3 cung thoa man day thoi!

Edited by Foxit ReaderCopyright(C) by Foxit Software Company,2005-2008For Evaluation Only.



Diễn đ�n to�n học VMF

VMF: diendantoanhoc.net Nickname: vietfrog

Thay v�o (1) ta được: 

2

5 3
3

1

a a

a

 



25 3 3 1a a a    

26 3 3 1a a   
2 236 36 9 9 9a a a    
227 36 0a a  
4 (Do 0)

3
a a

  

Từ đ� c� được : 53
3

b a  

4 5( ) :
3 3

( ) : 4 3 5 0

d y x

d x y


  

   
* Với: 4 2 3a b 

Ta c�:
3 64 2 3 10 2 3 6 2(5 ) 3 6 5

2
aa b a b a a b a a b 

            

Thay v�o (1) ta được: 

2

3 6
2 3

1

a

a






2

2

2 2

6 3 6 1

2 1 2 1

4 4 1 4 4
3 ( )
4

a a

a a

a a a

a TM

   

   

    

 

Từ đ� c� được: 3 4 0
2

ab 
 

3( ) :
4

( ) : 4 3 0

d y x

d y x

 

  
Vậy c� 3 đường thẳng ( )d thỏa m¡n đề b�i l�: ( ) : 3 4 0d x y  ;

( ) : 3 4 5 0d y x   ;
( ) : 2d x   .
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C�u VIa:
2)

-Theo b�i:

 

 

1

1

1

2

1 1( ) :   1;1;2
1 1 2

1( ) :   1;2;1
1 2 1

d

d

x y zd vtcp n

x y zd vtcp n

 
  


  





-Gọi ( )P l� mặt phẳng cần t�m.

 
1 2

1

2

( ) ( )
;  3;1;1

( ) ( ) P d d P

P d
vtpt u n n u

P d
       

   


Ta c�: 2 2 2( ) : ( 1) ( 1) 11C x y z    
-Gọi I l� t�m của mặt cầu ( )C (1; 1;0)I 
-Giả sử ( )P tiếp x¬c với ( )C tại M . Khi đ� : ( )IM P

- IM l� đường thẳng qua (1; 1;0)I  v� c� ( 3;1;1)IM Pvtcp n vtpt u 
 

1 3
: 1

x t
pt IM y t

z t

 
   
 

Ta c�:  1 3 ; 1 ;M IM M t t t    

Mặt kh�c do M l� tiếp điểm n�n 2 11IM R IM  

   2 2 2

2

1 3 1 1 1 11

1
11 11

1

t t t

t
t

t

        


     

*Với  1 2;0;1t M  

Khi đ� : ( )P l� mp qua  2;0;1M  v� c�  3;1;1Pvtpt u 


( ) : 3( 2) 1 0
( ) : 3 7 0
P x y z
P x y z

      
    

*Với  1 4; 2; 1t M   

Khi đ� : ( )P l� mp qua  4; 2; 1M   v� c�  3;1;1Pvtpt u 


( ) : 3( 4) 2 1 0
( ) : 3 15 0
P x y z
P x y z

       
    

Vậy c� 2 mp thỏa m¡n đề b�i: ( ) : 3 15 0P x y z    v� ( ) : 3 7 0P x y z     .
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C�u VIb:
1 2 1 2 1 2
2 2 2 2

1 1 1 1... ( 1) ... ( 1)
2 3 2 1

k k n n
n n n nS C C C C

k n
        


Ta c�:  2 0 1 2 2 2 2 2

2 2 2 2 21 ... ( 1) . ... ( 1) .n k k k n n n
n n n n nx C C x C x C x C x         

 
1 1

2 0 1 2 2 2 2 2
2 2 2 2 2

0 0

1 ... ( 1) . ... ( 1) .n k k k n n n
n n n n nx dx C C x C x C x C x dx             

Ta c�: 

+)    
1 12 2 1

0
0

1 11 1
2 1 2 1

n nx dx x
n n

   
 

Mặt kh�c: 

+)
1

0 1 2 2 2 2 2
2 2 2 2 2

0

... ( 1) . ... ( 1) .k k k n n n
n n n n nC C x C x C x C x dx         

1 1 1 1 1
0 1 2 2 1 1 1 2 2 2
2 2 2 2 2

0 0 0 0 0

. . .... ( 1) . .. ( 1) .k k k n n n
n n n n nC dx C xdx C x dx C x dx C x dx                    

1 1 1 110 1 2 3 3 1 2 2 2 1
2 2 2 2 20 0 0 0 0

1 1 1 1. . . ... ( 1) . . . ... ( 1) . . .
2 3 2 1

k k k n n n
n n n n nC x C x C x C x C x

k n
         



1 S 

Từ đ� suy ra: 1 1
2 1

S
n

  


2
2 1

nS
n

 


Vậy 2
2 1

nS
n



 .
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